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Aritmética - Combinatoria - Geometria - Anélisis - Algebra

Triangulos Vértices
Nimero triangular Parte entera
Progresién aritmética Dominio de definicién
Parametros y variables Derivada

Funcién aritmética Niimeros pares e impares
Optimizacién Divisibilidad por 3
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Con 10 fichas formamos un tridangulo como el de la figura

i Cudl es el menor nimero de fichas que hay que mover para
que el tridngulo quede invertido?

CONDICION ADICIONAL: el nuevo vértice inferior debe estar
sobre el eje de simetria del tridngulo
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Supongamos que tenemos un tridngulo cualquiera con n filas.
i Cudl serd el minimo numero de fichas que hay que mover para
invertir el tridngulo? ; Qué movimientos habrd que efectuar?

Ya sabemos que:
Ndmero de filas 2134

Nimero de movimientos | 1 | 2 | 3

i Qué pasara para n =57 ;Y para n = 67
Son 5 y 7 movimientos, respectivamente.
i Cuantas fichas hay en un tridngulo de n filas?
Hay T, = 2(2H).
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El caso general
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Antonio M. i Tr. superior

Supongamos que el
vértice del nuevo tridngulo queda k filas por debajo de la base
del original
Se cumple que 2j + (k+ 1) = n.

Los movimientos que hay que hacer en este caso son T + 2T;.
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Hemos visto que si el vértice del nuevo tridngulo queda
colocado k filas por debajo de la base del tridngulo original,
entonces hay que hacer T, + 2T; movimientos. Ademds se

cumple que 2j + (k + 1) = n. Como sabemos calcular T, para

cualquier m, el nimero de movimientos sera:

_ 3k*+(2—-2n)k+n*—1

(k) ;

iOjo! aqui n es un pardametro fijo y la variable es k.
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_ 3k*+(2-2n)k+n*—1
— 2 .

fa(k)
i Cudl es el dominio de f,(k)?

D = Dom(fn(k)) =ZN[0, n)n{k | k + n impar}.
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_ 3k*+(2—-2n)k+n*—1
— J ,
fa:DCN-—N

i Cudl es el minimo de f,(k)?
Podemos definir

f(k)

3x2 + (2 —=2n)x +n? — 1
4 ’

gn(x) =

g R—R
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3%+ (2-2n)x+n*—1

gn(X) 4 9
g R—R
Sabemos calcular el minimo de gj:
n—1
Xmin = 3

i Coincide el minimo de g, con el minimo de f,?
i Cémo obtenemos el minimo de f, a partir del de g,?
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g—l si n=3c.
n—1

Kmin = si n=3c+1.
n+1

3

si n=3c+2.
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{QUE SUCEDERIA SI NO PEDIMOS QUE EL VERTICE
DEL NUEVO TRIANGULO ESTE SOBRE EL EJE DE
SIMETRIA DEL TRIANGULO ORIGINAL?
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iGRACIAS A TODOS!



